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Devoir pour le jeudi 3 février 2022
experts

Numéro : ..... Prénom et NOM & ... ..uvieieiieeiiea e ie et Note : ..... [ 20

Soit a et b deux réels vérifiant les deux égalités a® —3ab® =11 (1) et b*-3a’h=2 (2).
Onpose z=a+ib.

Calculer z°.

En déduire la valeur de a? +b?.



Corrige du devoir pour le 3-2-2022

Onpose z=a+ib.

Calculer z°.
2° =(a+ib)’

= a® +3a% xib+3ax(ib)’ +(ib)’

=a’+3ia’h +3a><(— b2)+ i%?

=a’ +3ia’h —3ab” - ib®

=a’-3ab’ +i(3a%-b°)

=11-2i (en utilisant les égalités a’ —3ab* =11 (1) et b®°-3a’h=2 (2))
On peut dire que z est une racine cubique de 11-2i.

En déduire la valeur de a? +b?.

On va utiliser I’égalité z® =11-2i en écrivant I’égalité des modules de chaque membre.

Ona ‘ z* ‘=|11—2i | donc | z |3=\/m (car on sait que ‘ z* ‘=| z [y d’ou | z P =V125.
Onadonc |z |' =5V5 soit | z |3:(\@)3 dou |z |=+5.

Or |z |=\/m.

Onadonc va? +b? =+5.

D’ol a® +b? =5.



