1ére Sl

Contréle du lundi 13 mai 2013
(30 min)

¢ L 'usage de la calculatrice est interdit.

¢ On détaillera tous les calculs sur la copie.

l. (10 points)

Calculercosll2 et sinll2 (valeurs exactes).

ll. (10 points)

T . T
Calculercosg et smg (valeurs exactes).




Corrigé du contrdle du 13-5-2013

|. Calculons cosl et sinl.
12 12

1ére

méthode :

onécrit: =-T-T (astuce de départ).
3 4 12
On utilise les formules d’addition pour le cosiraigpour le sinus.
L T T
COS— = CO$———
12 { 3 4}

s T i .TC T
COS— = COS-x COS + Sitx SH
12 3 3 4

(valeur exacte)

. T . T T
siINn—=sIn| ———
12 (3 4j

. T . T T .TU T
Sin— = sin—x COS-— SiA-x COS
12 3 4 4 3

(valeur exacte)

On peut vérifier ces valeurs a 'aide de la calicida Tl 83 Premium CE.

Autre méthode possible :

On peut aussi utiliser la déc:ompositi%tl:I:%1 %



2° méthode :

On utilise 'égalité2x ~ =" .

(formule cos’ a:w)

1+cog X T
o 12
cof — =
12 2

1+ cos’ - 3
. 6 (;osgz7 : valeur remarquable)

_2+\/§

4

Orie O;E donccosl> C.
12 2 12

Donc

(valeur exacte)

= (formulesinza:w)

Or 1e O;E doncsin1> 0.
12 2 12

LT 2—\/5
SIN— =

(valeur exacte)
12 2




On peut démontrer I'égalité des valeurs trouvées és deux méthodes.

Y . T
[l. Calculonscos— et sin—.

On part de I’égalitég = ZX% et I'on utilise les formules de duplication.

CcOos E = COS( XEJ
4 8

£=2x cogl_ 1
2 8

Formudes X = 2 co$x—

2xcog X = B—Q
8 2
CO§E= 2+\/§
8 4
o \/2+\/§ T 2+\/§
Donc cos— = OouU COS—=-—
8 2 8 2

OrEe O;E donccosz> C.
8 2 8

D'ou

(valeur exacte)

Formues( X)= L 2sifx

£=1— 2% Sir1ZE
2 8

2xsit = = —ﬁ
8 2
sin2£=2_\/E
8 4
Doncsin%=“2_2\/E ou sing:— 2_2\/5

Or Ee O;E donc sinE> 0.
8 2 8



Donc

sin® = N2-V2 (valeur exacte)

. . . . T .o T . T . T
On pourrait aussi utiliser la relatlam§§+ sif= =  pour calculersmg a partir decosg.

Il est intéressant de noter qu’un logiciel de chlotmel ne donnera pas forcément ces valeurs egg¥iCas
- ne les donne pas alors qu’une calculatrice TI8@itemera).



