18 g1 Contréle du lundi 8 octobre 2012 5

(30 minutes)

PréENOM EENOM L oot et e e et et e Note : ...... /20

C1 : maitriser les connaissances exigibles
Le contrOle évalue les compétences suivantes : C2 : mettre en ceuvre une recherche de maniere autonome
C3 : mener des raisonnements

Dans les exercices 1 2 1V, le plan est muni d’un repére (O,T, ])

1. (2 POINES) 2 MINULEES ... .ttt ettt et e et e et e et e e e et e e e e e en e aeen C1
On note D et D' les droites d’équations respectives 2x—4y + 5=0ety =1 — 3x.

Compléter sans expliquer les phrases suivantes :
Un vecteur directeur de D est le vecteur U (...... R )

Un vecteur directeur de D’ est le vecteur u'(...... e ).

T1 (6 POINES) 15 MINULES ..ot iitiit e e s e e e e e C1

On donne les points A(3; 0), B(1 ; 3) et C(3 ; 5) ainsi que la droite D d’équation cartésienne 2x + 4y — 26 = 0.
Aucune figure n’est demandée.

1°) Déterminer une équation cartésienne de la droite (AB) en utilisant la méthode de colinéarité (aucune autre
méthode ne sera prise en compte).

On rédigera suivant le modeéle suivant (& recopier et & compléter ; ne rien écrire dans le cadre ci-dessous) :

Soit M(x ; y) un point quelconque du plan.
M € (AB) siseulement Si ..........ccoovviieniiinienne

siseulementSi .....oooeiiiii i

siseulementSi .....oooeiiiii i

On conclura ainsi : « Une équation cartésienne de (AB) s’écrit ... » ou « (AB) a pour équation cartésienne ... ».
2°) Donner une équation de la droite (AC) (en écrivant une seule ligne d’explication).

3°) Un seul point parmi A, B, C appartient a la droite D. Lequel ? Justifier uniqguement pour ce point.



1. (4 points) Vrai ou Faux - 5 MINULES ..........coiiiiiiiiiii C1

Répondre par Vrai (V) ou Faux (F). Compléter le tableau ci-dessous.
Baréme : réponse juste : + 1 ; réponse fausse : — 1 point ; absence de réponse : aucun point.

@ Les droites D et D' d’équations cartésiennes respectives %x —2y+3=0 et—x +6y — 9 = 0 sont confondues.
® L’ensemble des points M(x ; y) vérifiant xy = 0 est la réunion de deux droites.

® La droite passant par le point A(O ; — 2) et de coefficient directeur —% a pour équation cartésienne
X+3y-6=0.

@ La droite d’équation 5x — 4y + 8 = 0 coupe I’axe des ordonnées au point B(0 ; 2).

Question @ @ ® @ Total

Réponse

IV, (6 POINES) 8 MINULES ...e vttt e et et e e e e e et e e e et e C2etC3
Pour tout réel m, on note D,, et D', les droites d’équations cartésiennes respectives
mx+y+4-m=0etx+my+m+1=0.

Déterminer les valeurs de m pour lesquellesona: D, //D",,.

Une partie de la recherche sera rédigée ainsi sous forme d’une chaine d’équivalences :

D, //D', siseulementsi............cc.cooooiiii

siseulementSi ........ooiii i

siseulementSi ........ocoiii i

V. (2P0INES) 5 MINUEES ....out it e e e e s s e e C1

Une unité de longueur est fixée.

On considére la figure ci-contre.
Les demi-cercles ont pour centre O.
On donne OA =1.

Calculer les longueurs Ol et OJ (valeurs exactes). C B E
La recherche n’est pas demandée. H m
Ol=............. T i T
H H
O A D J
OJ= ..o

Remarque de rédaction valable pour tout le controéle :
On n’utilisera pas de chaine d’équivalences (avec des « si et seulement si ») en dehors des questions
mentionnées.



Corrigé du contrdle du 8 octobre 2012

I.D:2x-4y+5=0
D':y=1-3x
Un vecteur directeur de D est le vecteur u (4 ; 2).

Un vecteur directeur de D’ est le vecteur u'(1 ; —3).
Formules utilisées :
» Formule des coordonnées d’un vecteur d’une droite connaissant une équation cartésienne

» Formule des coordonnées d’un vecteur directeur d’une droite connaissant son équation réduite (ou son
coefficient directeur)

Quelques remarques :

On ne dit pas « C € D si et seulement si ... ».
On démarre sechement le calcul.
On effectue une démarche selon un mode déductif.

1.

A@3;0) B(1;3) C(3;5)
D:2x+4y-26=0

1°) Déterminons une équation cartésienne de la droite (AB).

Soit M(x ; y) un point quelconque du plan.
. L —(Xx=3 -2 .
Me (AB) si et seulement si AM et AB 3 sont colinéaires
y

si et seulement si =0

3
si et seulement si (x—3)x3-yx(-2)=0

sietseulementsi 3x-9+2y =0
sietseulementsi 3x+2y-9=0

-3 —2‘

(AB) a pour équation cartésienne 3x + 2y — 9 =0.
On pouvait Vvérifier cette équation a I’aide du programme sur calculatrice.
2°) Donnons une équation de la droite (AC).

On constate que X, = X. =3 donc (AC) // (Oy).
On en déduit que (AC) a pour équation x = 3.

3°) Démontrons que C e D.
2%Xc +4Yy. —26=2x3+4x5-26
=26-26
=0

Donc C € D.

I11. Vrai ou faux

. . . - . 1
@ Les droites D et D' d’équations cartésiennes respectives 3 X—2y+3=0 et—x +6y — 9 = 0 sont confondues.
@ L’ensemble des points M(x ; y) vérifiant xy = 0 est la réunion de deux droites.

® La droite passant par le point A(O ; — 2) et de coefficient directeur —% a pour équation cartésienne
X+3y-6=0.

@ La droite d’équation 5x — 4y + 8 = 0 coupe I’axe des ordonnées au point B(0 ; 2).

Question @ @ ©] @

Réponse \% \% F \%

Justifications :
® L’équation %x —2y+3=0 est équivalente @ —x +6y —9 = 0 (multiplication des deux membres par — 3).

@ La relation xy = 0 est équivalenteax =0ouy=0.

Donc I’ensemble des points M(x ; y) Vérifiant xy = 0 est la réunion de I’axe des abscisses et de I’axe des
ordonnées.

® La droite passant par le point A(O ; — 2) et de coefficient directeur —% a pour équation

y=—%x—2 soit x + 3y + 6 = 0 ce qui est différentde x + 3y -6 = 0.

@ En remplagant x par 0 dans I’équation 5x — 4y + 8 = 0, on obtient y = 2 donc la droite d’équation
5x — 4y + 8 = 0 coupe I’axe des ordonnées au point B(0 ; 2).



V.

D, :mx+y+4-m=0
D', :x+my+m+1=0

Déterminons les valeurs de m pour lesquellesona: D, //D" .

Le vecteur U (- 1; m) est un vecteur directeur de D,,.
Le vecteur U'(—m ; 1) est un vecteur directeur de D "

D, //D", siseulement si

m
‘:0
siseulementsi—1x1-mx (-m)=0

si seulement si —1+m?=0

si seulement si m? =1
siseulementsim=1oum=-1

Pour que D, //D",, il faut et il suffit que m soit égal & 1 ou a - 1.

Ol = /2 (diagonale d’un carré de coté 1)

0J= /5 (théoréme de Pythagore) C

-t

p= =t




